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Abstract 

GPS system, a satellite positioning system with an accuracy about centimeter under special methods and 

conditions is used by smoothing algorithm for determining non real time location in Kinematic case. This 

algorithm works based on previous epoches phase observation and after the desired epoch. Since in this method 

more observations are used relative to real time location determining with Kalman filtering algorithm, it is 

expected to have good accuracy. To study this matter, both methods were tested with phase observations in 

Kinematic case. Comparing the variance covariance matrix of obtained unknowns showed the accuracy of the 

smoothing algorithm. The obtained results and the comparison are given by all epoch standard deviation graphs 

in this paper. 
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(Hofmann - Wellenhof et al.,1992)u��

 

s s s s

o(t) F t F
C

ρ
ϕ = − − ϕ     � � � � k>n �
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���'��)��2G���P�;�����	����8��N����8����E�)�B� V��-)���

��^���������������%)�%���� �!�%)�����P%)��.	 ���/H�J	kl�n��C���

������B(Lachaplle)V��
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xk�|/� ���)�89�:;����) ��k���P����B��V��
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Zk = Hk xk + vk       �     kmn �

 

�v���� �̂����)Hk�%��)���[�� H�h� 	���vk�������L��������� �!V��

�������D$-��)����H%�)�%I ���F��2Gtk�������7�����B��� D�)������������

��������#D$-��#	�8����E��P�+	tk-1�������������)�%I #���#2�I ��)) #!��)�J�#��

5�##6��##���##2����##F��2G�%��##2�����##D$-��)����##H%�)�%I ##��tk�

���������P�+	�O�� ���� �!������D$-��	�R��tk�������)�%I #���#B��� D��)����

������M2� �/���������H%������)�3�2������������#�I�8��#N��#�����H%�)�%I �

(Real time)5�6��������	������)�J���M2� �/���%��2���)�BV��

5�6����H%��h��������h�����%�h� 	����� +�������B��2��

�	�(I�=  Brown and Hwang (1997) ��^������k}�n���B��C���

����
�

T
k 1 k k k 1 k k k kˆ ˆx x ,C C Q
− + − +

+ += φ = φ φ + � � � � � k}n  
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kx+�����������������#���~�#.���)���#B��#2�:�����#H%���) ��tk����%��)�#��

k 1x−
+���5�#6����H%�����������(�#����)���#B��#2��tk+1���3��#��k 1C−

+�

������5�#6����#H%�h��������h�����%�h� 	������#2���������~�#.���)���#B�

�������tk+1������v����^�����)�3���kC+�����h��#������h�����%�h� 	���

�������������~�.���)���#B��#2�:�����H%tk�����������#���~�#.�� ���)�3��

���5�6�P�;�������������������������#��%�8����#E���#-)����() #����4##���#���#2��

�##^���k�?�n��h��##���%�h� 	�##���� ##+���##����##B��##2�:�����##H%

����#���.#�$��(I�h��#��������)�#B(Brown and Hwang ,1997)�3
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k k k k k kˆ ˆ ˆx x k (Z H x )+ − −= + − � � � � � � � � k?n �

�� �� �� ��#��+����� ��) #�� �/� ��  �� P�+#	�� �)��2�I �� �)� �)�J�

1�����	���^���������k>A�n����.�$��)�BV��

k k k kˆV Z H x
− −= − � � � � � � � � � � � k>An �
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?��=���;�
�  (Smoothing) ��
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���������#��P�#;������#H%���#��	�(������) #�!�V�����W��) #6�W%��T#��%��)

�������I ���8�0q7��*���������� �#E���8����#E�����W%�������)�(�G

�����)�J�����������D����)�B��������P #��)�%I #���#�)�)%����������� #�:�����#

�##B���M##2� �/���VP ##��W%�����##���##��o����##����/##N����)����##

��������1�#� ���+-�#��M#2� �/���89)�#���� �!��4�������#����#2����)�#B�*

1�� �����T��%��)���2�����������+-�#��M#2� �/���1�#+0������#���#.�� 	�

���������� �������(�����	�� �!tkk�����������������������#D$-�(I��)�
����#K

��
�##2����##��	������###B��###2�:�����##H%���) ###��n���##2F+��%

���(����p 7�(I�8����E�tk��������#������#/U�%�[#'0���#� �/����#��

������B�V��^�������['0�M2� �/���89)���k>>�n������B��C��� 

(Brown and Hwang ,1997)V��
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1
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���5�#6����#H%�h��������h�����%�����#����#B��#2���V����#���� #�

�����B��C����W%�������o��������/N�������/z��u��

>��P ��W%�������(Rauch- Tung- Striebel) RTS 

b��P ��W%�������(Bryson and Frazer) BF 

w��P ��W%�������(Fraser and Mayne) FM��

W%���� ���)�*P ���(�B�[�� 	�8��N�����2�:���^K���

����N����^K� �/���%)�)) !�*�W%��y B�����2��FM�������

�������z	� D�������� 	�
���) 6V��

��

?������@AB�FM��

��.�$���+-���M2� �/���)�%I ��%)�[�� 	������B�P ��)�%I �

���)�B�*�������/U��+-���M2� �/����-%���^'�����(I��� U��

��� D�)������6��p 7����Q% B������^'���� KI������%)�%��B��
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F
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��^'���)k��^'���%������k-1���V��

F
kx̂��^'���)���B��2�:�����H%�k�����B��V��

b
k|k 1x̂ +5�6��� �^'�� �� �� ���H%� �2��k� �^'�� O�� ��k+1�

�%��)��b
kx̂����^'��(I���B��2�:�����H%�
��V��

1�� ���R��I� =�	� 1%�� �-��� R� �� ��B� P �� ���H%� ���

(Patric Janson ,1998)��^����8��N����k>b�n�����B��C����V��

��
s s F 1 F b 1 b
k k k|k 1 k|k 1 k kˆ ˆ ˆx C ((C ) x (C ) x )− −

− −= − �

s F 1 b 1 1
k k|k 1 kC ((C ) (C ) )− − −

−= + � � � � � � � k>bn �

��

� �^���� �)k>bn3�b
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kC�h� 	���
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����K�*���0 #

����������������� #���j#-�
�#2����#��	��D$-� ���)����" $������ �!�{��B�%�
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��^�������{��B%��0 �3������k>w�n���S� �	�)�B�V��
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TX [x, y, z, x, y, z, x, y, z]= � � � �� �� ��         k>wn �

�

�8��N� ��� 
���� ���H%� ���.	� 89)���� �-��� ���� �)

��^���k>c�n�����B����(����������
�������H%��^��������3)�B

k-1 �(�������k������.	�����+�V��
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1
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v 0 1 t v
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−

� �
∆ ∆� �� � � �

� �� � � �= ∆� �� � � �
� �� � � �� � � �� �
� �� �

� � � � � k>cn �
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������������� #D��)��#K��2e��� #$�����#� �!��0 #��#Y�s�-���R� ��

����������=#�	���#.0�h� 	�#��3)�#B���� !k>??>��%Neyman�n��a��#^�

����+B��^���k>l�n�����B��C���V��
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1 0 0 t 0 0

0 1 0 0 t 0

0 0 1 0 0 t
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0 0 0 0 1 0

0 0 0 0 0 1

∆

∆

∆
φ = �� � � � � � � k>ln �

��
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���H�����

� ������� ����	� 
���� �)GPS��8����E�� %� ���� 8����E�

s�� P�;���  /6�)����� �!� ������ ~�.��  �� �)� �Y�;�I� ��� %� ) �!

)���	� " $���n��� ����E�� ��� ������������#��E�� �-)���� 3�2�

������������4#��{�<�����#���:#�I�P%)��#.	 ��s/H�J	��(��20������

��� �)�)���4E	�TU �� ��������)�E� V�8� ��t	�� �� %� ���� ����E�

����������Zk�������89�:;����) ��%�xk����E���-)����%��)�)�(�E���

�8��N� ��Zk= Hkxk + vk�� �C������� �^���� ���� �)� �Y� 3)�BHk�

���[�� H�h� 	����B�.V��

�=�	�[�� H�h� 	��k>??}�n�Patric Janson��^�������k>@�n
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����������������� ]��#����#:�I��%���)��#^'���#�q0��2+#H�3�#����#B��)�J��

�J-���������������0 ����������3�B���s����i
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��� ��� �����4BI� ��� ����)�B� ��#�6� �^K��/0� )�#B� *���� ��#�
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Rover Reference  

Auto Auto Health / L2 mode 

15o 15o Minimum elevation 

Kinematic Static Operation type 

Sampled Sampled Compacted / sampled  

1 sec 1 sec Obs.rec - rate static  

1 sec Does not apply obs.rec - rate moving 

4 4 Min, sats. For - recording 
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