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Abstract  
Water demand forecasting is one of the most important concerns for managers of water supply systems as the 
results can affect many decisions. Daily demand forecasting cannot be usually accomplished by mathematical 
functions because it is a complicated function of many variables. In this paper, neural networks are used to 
predict Tehran daily water demand. At first, weather data from three Tehran weather stations are weighted via 
the Thissen method and the effective input data parameters are selected using the regression of the weighted 
effective weather and consumption data. The effective parameters include daily average temperature, relative 
humidity, and last day to last week (7 days) as well as last year water consumptions. Three different ANN 
models are built in this stage: a three-layer model with one hidden layer including seven neurons, a four-layer 
model with two hidden layers including seven neurons in the first and four neurons in the second hidden layer, 
and a RBF three-layer model with twenty neurons in the middle layer. Comparison of the results of ANN with 
neuro-fuzzy and time series models shows that ANN models have a higher capability for predicting Tehran daily 
water consumption. Among these models, the ANN perceptron 3-layer model with a nonlinear output produced 
more accurate results. 
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 �� ��A5,)1�" ��I�, �� (����, �����, �6�;�� � �� &d��" ��
�" 9" rM��� �#Y�
 ���� )��" �d ���A5, � �>�� �����, ��#�0

 4����
 �� �� ����#���_|e� ��. �����, ����, _|f{ �5���� .1��� 8����� 
��% ��d��3 ����, �� 8�;�?, 8��� 1�" 8��1��� 	��� ��d &�
�

�5� �5%5� �@A�B� ���� �.
1��� 8�� )���" �����, 	�
��"�5� 8����F. �� �� �5��� 8����

 � �C:! 8�� ��, ����� 8��� ����:�� 8��� �N�
5.� 8���� ���#��� 
�5� &�5M ���� &D�
 ��� � 	��.�� $�D�
 ���@, ��#��� P��

 	� ��E" �B?# ��"�� .1��� 	#�"5��� �� 1��� � 	�
��"�5� 8��� 8���
 1��� ��� ���� � ���_{8��A��
 �� 4��
 _|e� ��!� ��, _|f_ 
r��EB�� �������#���" .1��� �����d i��,�� �� ���@� 1�F. ���� ���
 8����


��"�5� �� ��d � 	�	@*�; ���V P� �� 1��I.
� �� �( ��, 8���
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&3� �� j��
��� ����F. �� 	
��"�5� 8���.���H �� �5��� ���
 ��" �E�
�+� ���.���H 	#�� (�F#��� � ��#� 9"5H &+, .&3� ��

 4���" ��������� 	�
��"�5� 8����F. �� 9"5H &+, 8��" �?B��
 ��� ���, ��"�� � ����, ������ i��,�,e/�`�f/||�q/_p��c� 

&
�.
�����, ���" �� 8�;�?, �� ���� )��5D 	��
��" 8����)��*+, 

1��� 8� �� 	F. E�� ��� ��%5, �� t�
 � &��0 =�-#� �5%5� 8��
 	F. E�� ��?� (��.:�� 8��� �d 	*��5D 	F. E�� i��; ��?�

 ��#�5� �� ����� ���8���� 4��� ����0 ���J.#� 8���
 ��# .v���.#
 *+, �� )c�3 � k�*.J� 8����.���H 8���� �	F. �E�� �����?� )�

 4��%_&
� 1�" 1��� .
� v��.# �� �%5, ���8���.���H �1��� &
���� 4��� 8��� 8���


����0 ��J.#�:
_Z�#��� N
5.� 8��� �� 	F. E�� i��; (."�� )���A����� ���� 

9��H ��m��� � �� ���� ��� 	�
��"�5� ������
 N�
5, �� 	����
 &2�1���� �� ��V 8��� Y��¦
{Z&�5M �5� 	E # ��Y�� b�.E # � 	I�� 	F. E�� �5%� )�A�¦
|Z���� )��E2 ���.I� K��� ������ ���, )��E2 �� ������ �5��%� )���A�

���� 	F.I� $����a, ��� ���d ��� � Y�� b�.E # 	F. E��¦
�ZK� ���� �� )E2 4�
 ��� � Y��� b�.E �# 	F. E�� �5%� )�A�

��� �������� �#Y�
 $����a, .

$�$��-
j�  	�� 1��-)*� 
	E��D ��E�" x5�# �� �� ��A�?� (�� �MLP 	E��D ��E�" �RBF 

4�� &!�
 8��� 9�H 8�� ��" 1��I.�
� �� ��#��� 8��;�?, 	��� .
���Y K�� � 8��� ���Y K�� )���" ���Y ���V ���.��
�H ��E"

 	%��!&
� 	� �� ��Y ��V �� K� �� � ��#� ��5, � 	IJ����� �� .

�� � ���Y ��
 ���.��
�H 4�� 8��� 	IJ� ��Y K� �� �A�?� (�� �
 ��" 1��I.�
� ���Y ���V ���.��
�H 4��� 8���� 	�IJ� ��Y .����5,

 ���# &�A�@� ��Y 1���� )��:, 8�� �� �� 	E��D ��E�" 	IJ� 8��
 	B!��R � 	B! x5#��. � $��D6M� 8� ��� P�����H )��D �� 

�-#� � 8��� 	� =���� .��E�" 	B! ��R &�A�@� ���5, �A��@� 8���
�� ���.�
�H 	E�D ��� $5c&
� 

)_(xx

xx

ee
ee)xtanh()x(fy +

−

+
−===

9�H i
��� 4�� �������H 8��� 8��� ��;�?, 	��� 4��� 8���
�� �� 1�" 1��� ��� x5�-� K� $5c 1����� i��� *� ��� &���� ���

���# ���2 	�B!��R P�����H �5�� � ��" ��� 	�IJ� ���Y 8���
&��0 .���# 	%��! ��*� �� t�
 	�IJ� ���Y (��� 8���1��� ��� 
� �"	%��! �����# ��� ��Y 8�� 8�@� 	IJ� "���#� (��� � �#

 ���, 	%��! ��Y �� ���
 �, �".	E�D ��E" ��A�� 4�� ����� �
 � ��Y �
 ���.�
�H&
� 1�" 1��� ��:# ��Y ��V 

){(2112 B)BX.Wtanh(.wŷ ++=

)|()B)BX.Wtanh(.Wtanh(ŷ 2112 ++=

)�()B)B)BX.wtanh(.Wtanh(.Wtanh(ŷ 321123 +++=

(��N��� �� 	�%��! ��� ��Y �
 ���.�
�H 4�� �F#�:# i�,�,
 	B!)�B�� {(�	�B!��R 	�%��! ��� ��Y �
 )��B�� |(���V �

	B!��R 	%��! �� ��Y)�B�� �(&�
� .��� ���Y ��
 4��� 8����
 	�B! 	%��!�W1���Y ��� 8��� ���Y �� )��.� ��� t��,���

 �	IJ�B1���# �� )�.� j���� ���� �	IJ� ��Y 8�� W2t��,�� 
�	%��! ��Y �� 	IJ� ��Y �� )�.� ��� B2�����i�� )�.� ��

	 �F'�����, �� �#��� 8�;�?, �� )E2 8���� ���� � 	
��"�5� 8���.���H x�5#� (�� 	F. E�� i���;�A�
 1����� 1�� �
G
�� �C�) * \^ 
,��*�b G
�� �C�) * \^ 
,��*�b G
�� �C�) * \^ 
,��*�b 

fp_/� )E2 �� 1�>�
 ���� pqq/� )E2 �� K� ���� ���/_ ������ �#��� 
p��/� )E2 �.I� �� ���� p|f/� )E2 �� �� ���� `�`/� 8��� C:! 
ff`/� )E2 �� 1�>#�H ���� p|q/� )E2 �� �
 ���� `{f/� 8����,
fe|/� )E2 �� 1�>#�" ���� p|�/� � ��V �����2)E `��/� ����� 8��� 
fe�/� )E2 �� 1�I� ���� p{_/� )E2 �� v�H ���� `|f/� ���:�� 8��� 
f`f/� )E2 �� 1�-� ���� p{`/� )E2 �� 9" ���� `�{/� $��3 �%�(�F#��� 
f`_/� )E2 �� 1��5# ���� p|_/� )E2 �.I� K� ���� __f/� ��� N
5.� &D�
 
f`�/� )E2 �� & �� ���� p_`/� )E2 �� &:� ���� q�p/� ��E" �B?# 8��� 
fe�/� )E2 �.I� �
 ���� p�|/� )E2 �� �# ���� ��q/�Z 	E # &�5M 
fq`/� )E2 �� �� � & �� p�_/� )E2 �� 1� ���� �`q/� 	��.�� $�D�
 
f��/� )E2 �� �
 � & �� fpe/� )E2 �� 1���� ���� _�`/�Z �#��� 	0�#�� 
ffp/� )E2 4�
 K� ���� fp_/� )E2 �� 1����� ���� |_`/�Z �5��:� 
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�4&'��.!�
 	E�D ��E" 	*�RBF 

���# 	%��! ��Y 8��&
� .���# ���@, �0� ����� 8��� ��Y 8�� 

n���# ������ 	IJ� ��Y 8�� m ���# ������� 	�%��! ��Y 8�� K

�"���1�F#� ��@�� t��,�� 8�� W1�W2�� i�,�,n.m �k.m�>��#
 8������ ��@�� i��� B1�B2��� ������ i��,�, m.1 �k.1����@�� 

���� X)��E" 8��� 8����a.� ����(�n.1 �5� ���5!.
����.��
�H 	E��D ��E�" 8���� 1�" k��@, �.!�
 �� �%5, ��

 5�7� 8���.���H � �������#50 �5�" �� �3 8� ��E�" 	�%��! ���
	�@� �5� 	E�Dŷ�� (��� &2� (��.:�� �� y��"�� K��>#���� 

�� $�ED �5�" ������ ��g# �5�� ���>� ���, �F�� .�� ��A�?� (��� �
 	#�����0 8��"��i�" (��,��,O(,5��# ����E#5�AZ$�5����Q

&
� 1�" 1��I.
�]{�.[4��RBF ��Y �8��� ��Y �
 8��� >�# 
	� 	%��! ��Y � 	IJ� )��" � �� 	�*� �.!�
 �� �"��_��S�� 

&
� 1�".
@� ���, 4�� (�� � ��
 4����� �� &
� )�" 	
50 � 	B!��R 

	� k��@, ��� �B�� $5c �5" 

)q()u
2
1exp()u(g 2

i−=

�� � ��:
ui�*�c�� 8��� ����� =  [x1 x2 ... xp]Xj>���� ����� �� 
]ci2 … cip = [ci1 Ci�,�� �� =�# t�iΣ	� �� � �"�� �B�� $5c

	� k��@, ��� �5" 

)`(
2

ip

ipp2

1i

1i1

p

1j

2

ij

ijj

iiji

)
cx

(...)cx(

)
cx

(CXu

σ

−
++

σ
−=

σ

−
=−= ∑

=Σ

1 Steepest Descent (SD) 
2 Levenberge-Marquart 

=���# t��,����iΣ&����� ������?� ���� [ ]ip2i1i .....σσσ���� ��5���D
 	IJ� ��Y �.���Hi��E" ���# (��� RBF 	� ���.��� �� � �� �"��

�� 	� =�# t��,�� 8���B2 ��5�D ��"�� .��� ��E�" 	�%��! $5�c
	� �E
�+� ��� �5" 

)e()u
2
1exp(wŷ

m

0i

2
ii∑

=
−=

��E" K� �-�.# �RBF ��� 8���.���H �.
� 8��� &
� 
_Z��� ��Y 8�� 	%��! wi�� 	�B! 8����.���H �.
� ��. �� �

��>��i��	��J:� � ���H ���5, x�I,� �����.
{Z>���� ���� Ci���# 	B!��R 8���.���H �.
� �� �� ���Y 8���

	� �J:� � ���H ���5, ���� � 1�5� 	IJ� ����.
|Z8����@� ���+#� ijσ���5, ���� ��>�� � ���H �� 	�
50 ���H

	� ��:# � ����.
��E" P�5�� �RBF ��"5! �.�5FA� �� 1��I.
� �� ��.�� 	����

K-means ��� 1��I.�
� ��� t��
 � �E�
�+� 	IJ� ��Y 8���.���H
 $�@��� (��.������ 	� 	B! �� 	%��! ��Y 8�� �E�
�+� ���"��

	� ���0]{q.[
4�� 	����� 8�����0 �g# � 	I*.J� 8���!�" � ��d ��" �.�

	� �.!���H =��d �� w�;5, �� ����� �5":
MSET:�� �d �B! ���� (�F#��� 	�k��@, ��� $5c �5" 

)f(
n

)ŷy(
MSE

n

1i

2
ii∑

=
−

=

�d�� � 
yi?��1��� ���� ��@2�� 8���� 	����ŷ��?� 1��� �� ��9�H 8� ����	

3 Mean Square Error 
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� �;�?, 1�"n1��� ���@, ��&
�.
NMSE : 4���# 8�B! ���� (�F#���1�" O

)p(
)yvar(

MSENMSE =

�d�� � 
var(y) �1��� t#���� 	@2�� 8��&
� .��� (��� ���?� ��m��� &�*D

"1��� ���@, �� �!� �. ���� �� �& ��# �!��" �� r��?+, (��� � 
5�>� 4��� 	������ 8���� 1��I.�
� ��� ��" .����@, 8���� � (��� ��
1��� 	� k*.J� 8�� � � �� ��5,���� �d .��� �!��" ���?� ��V ��

C��># �Ic �"�� �,�&
� �.�� 4�� .
R:i��;R	F. �E�� i��; ���� &�
� .�d 	.A��3 8���� �

1��� ����?� 1��� � 	@2�� 8�� 9�H 8�� �F����� ��� b6���d 1�" 	���
 	�A�># � 8�5@�c ��#� ��� �. � i��; ��?� ���"�� �."�� ��EB#�

1��� ��_��_Z�5� ���5! .1��� (�� 	2�EB#� u�� �d 	,5c � 8���
 9�H � 	@2�� �."��# �5%� 	��� ��"�� i��; ��?�R����5! �Ic 

�5�.
� 8�B!r*B :�� r*B� 8�B! 1��� );�I, $5c �� 	�@2�� 8��

1��� 9�H 8�� 1��� ��� �� �?, �	���� 	�� k���@, 	�@2�� 8��� �5�" .
r��*B� (�F#����� 8���B! ���c� ���� r��*B� 8���B! (�F#�����Q�� 

(�F#��� � r*B� 8���B! 	���, 8��0�	� &
� �� � ��� ���� $5c
	� k��@, �5" 

)_�(∑
=

−
=

n

1i i

i

y
ŷy

n
1MAPE 

#�	�� 6Y�/ 
8��� 4�� ����� �.!�
 (��@, � &!�
 8��Y�� 1��� ��� 8��� 8��

 ��" �� ?, &� 2 �
 �2 ¦)���" 4�� &� `�1��� ��c� ��� 8����
P�5��T)���" =�� &� �2 �_q1��� ��c� ��� r����, 8����U�

)����" =5��
 &� ��2{q1��� ���c� �����5����� 8����� X�5��� .8�����
��E" 8��
 4�� ���#�� N�+� �� �� 	 �5#Matlab7 1��I.�
� �����0 

4�� �� K� �� 8��� �� 	E�D 8���(���V ��.� �� )��� Matlab 
�" ���, .)���� (��� � ����@, ��g# �� i�
��� �.!��
 ���.�� � ����
���# ���# i
��� ���@, (��@, �� tH � �" (��@, �� �� ��� K)����

 ��-�� P�5�� i
��� ���@, (��@, 8�������0 .����@, (��@, �� tH
 ���# � P�5�� i
��� )���� K�� � ��� ��E�" 8����.���H ��F��

 
1 Normalized Mean Square Error 
2 Mean Absolute Percentage Error (MAPE) 
3 Training 
4 Validation 
5 Testing 

(�� i 3 �� $�E
�+� ��*� � ����0 W��J.
� � (��@, ����� 	E�D
��E" �" =�-#� �����.

#�'�1RY 1F 
Y �� �-� �/ B 
,Ä/
b 	�� )3LPL(
�H 8��� 	�%��! ��� ���Y ��
 ���.��
�H 4�� ����� �.!�
 ���� ��
	B!�	�"�5�� 8�����0 ��� � 1���� x��" 1��
 �.!�
 K� �� ��.�� 

K� �� K� &�������# ��.��� 9��>�� 	IJ� ��Y 8�� .v���.# t�

 1��� 8��� 4�� ����� (�F#���� ���@� j�
� �� & , � 	"�5�� 8��

 ��2 � ��?� �5� ���B! �0&�� .��A�?� (��� ��j��
� ��� � ���?� 
��E#5��A � (,5���# �i���" (��,����, 	#�������0 	��"�5�� 8����"�

 &��0 $5c $�5��� .8��*�" �{�|1��� 8���� v���.# 8���
 �P�5���5���&
� 1�" 1��� .

2

4

6

8

10

12

14

16

1 3 5 7 9
B 
C �����

(*
10

�3
)�(

�R
Y
Q�

�

S
��
C��
�

Newton Levenberg�Marquart 0.1*Steepest Descent
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�4&#�B! $����a,1��� 8� ���# ���@, 9��>�� �� & , 8�� 8��

��Y 	IJ� 

$�5���� ��E#5�A 	#������0 P� �5�� 8����5�# j�
� ��
 ���.��
�H 8��� ��E" ����� �.!�
 (��@, 8��� v��.# (��.�� 8���

 	� �F�� P� �� �� i # �"�� .� ������ �.!��
 ����� ����H 8���
��4�@� 8������ �� 8��I.
� P� (" 1����.�" ���)���#����5 
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�4& 0�8�B! $����a,1��� 8��P�5�� �r���, � & , 9��>�� ��
���# ���@, 	IJ� ��Y 8�� 

���# ���@, �� &E # ���B! ���� (�F#��� $����a, 	�IJ� ���Y 8��
&
� 1�" 1��� ��:# 	B! 	%��! �� ��Y �
 4�� 8���.

1��� 8�B! $����a, �� �%5, �� �r����, � P�5��� 8��� ����@,
 &���5�D (��.:�� �� 	���.
� 8��� ���# i
������5��# �� 	#���� 

1��� 8�B! �5*B� 9��d �� 1�6D �� &
� 8��B! �	�"�5�� 8���
1��� , 8��r��� " �� >�# �58�B! ��5�# 8� �� ����� 	#��� �� �
,r��� 4�� (�� � �� �"��f���" (��� 	�IJ� ��Y 8��� ���# �

��#�.���# i
��� ���@, (��@, �� tH � 	�"�5�� =�0 ���@, ��� ���
 )c�5�{�	��, ��
 �� 8���� �B! $����a, ��5�# � 1��� 9��>��

�".8��B! ��� &�
� ��5��# �� 	#���� ������ 	�"�5�� =��0 ����@, 
1��� 	�� 9��>��� ��� x��" r���, 8�� ���� .)��" �q�$�����a, 
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