
1390 ö�µÆ��� ø ¤�ú� ,ý¤�õ� ��Üä �Ü¹õ86-75 « ,1 ù¤�Þª ,5 ÀÜ�
Â Ü ± � ó -× ± ó� î á�Ï� ù¥�À ÷� §�¨� Â � � ûâ þ¥� � ý¥� ¨É¿Èõ¢¤�î¤ Âþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ�üþ�®ÂÚ� À�ã¨ ,ü÷�÷�î Ý�û�Â��ù�È÷�õÂî ý¥�¤ ù�ÚÈ÷�¢ ,¤�õ� ùøÂð1390*5*16 :ýÂÚ÷¥�� ßþÂ¡� ¾þ¤�� 1390*2*10 :´ê�þ¤¢ ¾þ¤��Âþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�û ù¤�õ� ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �ó�Öõ ßþ� ¤¢ : ùÀ�Ø�Â� �ûý¥�¨É¿Èõ ü¡Â� Å³¨ .¢�ªüõ �µ¡�¢Â� �ûâþ¥�� ý¥�¨É¿Èõ �� ¢¤�î¤¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ý�Â� ö�÷�ª á�Ï� ø ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� �þ��.¢�ªüõ ù¢¤ø� ´¨¢��,ÂÈ�ê á�Ï� ,ÂÜ±� ó -×±ó�î á�Ï� ,ö�÷�ª ü�øÂµ÷� ,ü±��Â� ý�ûù¤�õ � : ýÀ�Üî ý�ûù��ø.ý¥�¨É¿Èõ ,¤À÷�Äó ý��ÜÞ�À�� ,¢¤�î¤ Âþ¢�Öõ�õÀÖõ 1¶½� ¢¤�õ Â�¡� �û¢ À�� ¤¢ ¢¤�î¤ Âþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ¤¢ á�Ï� ´�¬�¡ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ¤¢ á�Ï� ý�û üðÄþø §�¨� Â� ø ´¨� ù¢�� ö�÷�¢¤�õ� ¥� ý¤��Æ�¤¢ ý¢� þ¥ �� ã ó� Î õ ö� � î � � .À � � îü õ ý¥� ¨ É¿Èõ �¤ FX (x) üÜ¬� â þ¥� �0 . e.konani�yahoo.om ,ü÷�÷�î Ý�û�Â�� :�ó�Öõ ñ�ÿÆõ ×�÷øÂµØó� §¤¢�0 . 62E10:(2000) ü®�þ¤ ýÀ��á�®�õ Àî
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ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ù¥�À÷� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �ûâþ¥�� ý¥�¨É¿Èõ : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : 76â���� ý¥�¨ É¿Èõ ¤¢ ¢¤�î¤ Âþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ý�ûüðÄþø «�Ê¡�ãó�Îõ �� (2007b) ö�¤�ØÞû ø ¤�³��Â� Â�¡� ý�ûñ�¨ ¤¢ .´¨� �µêÂð �¤�¬ âþ¥��ù¤�õ� ß�õ� n ö�÷�ª ü�øÂµ ÷� �Î��¤ ø À� µ¡�¢Â� �û¢¤�î¤ ö�÷�ª ü�øÂµ ÷� «��¡ý��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ� n ö�÷�ª ü�øÂµ÷� ø ù��¿ó¢ üãþ¥�� ¥� �Â¿µÆõ ý��� ¢¤�î¤�� üþ�ûý¥�¨É¿Èõ ß��»Þû . À÷¢¤ø� ´¨¢�� �¤ ¢¤�À÷�µ¨� üþ�Þ÷ âþ¥�� ¥� Û¬��ý¤�õ� ý�ûâþ¥�� üÌã� �� ¯�±�¤� ¤¢ ,¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� ö�÷�ª ü�øÂµ÷� ¥� ù¢�Ôµ¨�.´¨� �µêÂð �¤�¬ (2008 ø 2007) ö�¤�ØÞû ø ¤�³��Â� Í¨��â þ¥� � â ��� � ý�¤�¢ � µ ¨� � � ü ê¢�Ê � Â � ç µ õ X ¢�ªüõ Âê � ó� Ö õ ß þ� ¤¢ø fF (x; �); � 2 �g ý�ûù¢� ÷�¡ � � ÕÜã µ õ °� �Â � � � ñ�Þ µ�� ü ó�Ú� ø üãÞ¹�¢�Àä� ¥� ¥�� ý��ä�Þ¹õ Âþ¥ � Âµõ¤�� ý�Ìê ö� ¤¢ �î Àª�� ff(x; �) > 0; � 2 �g�î ,Àª� � P� = S��RfF (x; �); � 2 �g ¢�ªüõÂê ß� �»Þû .´¨� üÖ�Ö�ø ü÷�Øõ ý�ûù¢��÷�¡ À�÷�õ ,�ø�Ôµõ ýÂµõ�¤�� ý�ûâþ¥�� ¥� ù¢��÷�¡ ø¢ ´¨� ßØÞõ.¢Â�ð Â�¤¢ �¤ ü¨��Öõü±��Â� ý�ûù¤�õ� ø ��� ¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� 1.1â �� � � � â þ¥� �Ý û ø ü ê¢� Ê � ý� ûÂ � ç µ õ ¥� ý�� ó� ± ÷¢ : : :,X2,X1 À � � î Â ê¢�ª ù¢�¢ ¤�Âì .Àª�� f(x; �) ñ�Þµ�� üó�Ú� â��� ø F (x; �) üãÞ¹�âþ¥��U1 = 1; Un+1 = minfj : j > Un; Xj > XUng; n � 1ý�ûö�õ¥ �ó�±÷¢) ��� ¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� �ó�±÷¢ (fUng)fUXn = XUng�¤�¬ßþ� ¤¢�¤�¬ �� ��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ� n üó�Ú� .¢�ªüõ ùÀ�õ�÷ (¢¤�î¤fUXn (x; �) = f(x; �) [� log(1� F (x; �))℄n�1(n� 1)!âþ¥��Ýû ø üê¢�Ê� ý�ûÂ�çµõ ¥� üê¢�Ê� ý��÷�Þ÷ Xn ,: : :,X1 À��î Âê .´¨�.Àª�� f(x; �) ñ�Þµ�� üó�Ú� â��� ø F (x; �) �µ¨��� �fÖÜÎõ üãÞ¹� âþ¥�� â��� ��ÂÒ��µõ ü±��Â� ù¤�õ� n ¥� üÈþ�Þ÷ X1;n � X2;n � : : : � Xn;n À��î Âê ß��»Þû
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77 : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : üþ�®ÂÚ� À�ã¨ ,ü÷�÷�î Ý�û�Â���¤�¬ßþ� ¤¢ ,Àª�� üê¢�Ê� �÷�Þ÷ ßþ� ��fX1;n;:::;Xn;n(x1; : : : ; xn; �) = n!fX1;:::;Xn(x1; : : : ; xn; �)fX1;n(x; �) = nf(x; �)[1 � F (x; �)℄n�1fXn;n(x; �) = nf(x; �)[F (x; �)℄n�1
á�Ï� ý�ûù¥�À÷� 2.1Í¨�� ¤�� ß�óø� �î ÂÜ±�ó -×±ó�î É�¿È� á�Ï� â��� :ÂÜ±�ó -×±ó�î É�¿È� â���âþ¥�� ø¢ �Æþ�Öõ ý�Â� á�Ï� ý�ûù¥�À÷� ¥� üØþ ,Àª üêÂãõ (1951) ÂÜ±�ó ø ×±ó�îÂ�çµõ ø¢ ý�Â� .´¨� ñ�Þµ�� âþ¥�� ø¢ ß�� �Ü¬�ê ýÂ�ðù¥�À÷� ý�û¤��ãõ ¥� üØþ øá�Ï� ,gY (y) ø fX(x) ñ�Þµ�� üó�Ú� â���� �� °��Â� �� Y ø X �µ¨��� üê¢�Ê��¤�¬�� Â�çµõ ø¢ ý�ûâþ¥�� �ø�Ô� ö���õ ö���ä �� ÂÜ±�ó -×±ó�îK(fX(x) : gY (x)) = Z fX(x) log fX(x)gY (x) dxÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ù¥�À÷� ¥� .´¨� â�Âõ âþ¥�� gY (y) ö� ¤¢ �î ,¢�ªüõ ÓþÂã�âþ¥�� ø¢ ¥� üØþ Âð� �î ��ãõ ßþ� �� ,¢�ªüõ ù¢�Ôµ¨� ��÷ âþ¥�� â���� °þÂÖ� ý�Â���Üãõ�÷ âþ¥�� ü��� Ç�� ´�Ü��ì K(fX(x) : gX(x)) ,Àª�� ��Üãõ üó�Ú� â��� ý�¤�¢�� á�Ï� ßþ� «��¡ ü¨¤Â� ý�Â� .Àû¢üõ ö�È÷ �¤ ��Üãõ âþ¥�� â��� ¥� ù¢�Ôµ¨� ��.¢�ª �ã��Âõ (1959) ×±ó�îü ó� Ú � â �� � � � X ü ê¢� Ê � Â � ç µ õ ý�Â � :ö� ÷� ª ü �øÂ µ ÷��¤�¬ �� ö�÷�ª ü�øÂµ÷� ,fX(x) ñ�Þµ��H(fX(x)) = � Z fX(x) log fX(x) dx = �Ef [log fX(X)℄�� ,¢Â�ðüõ ù¥�À÷� �¤ fX(x) üó�Ú� â��� ©�Èµè� ø üÞÑ÷ü� ö���õ �î ùÀª ÓþÂã�Àª�� Â�×þ¢�÷ ´¡���Øþ üó�Ú� â��� �� fX(x) üó�Ú� â��� ¤ÀÖ� Âû �î ü�ãõ ßþ�
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ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ù¥�À÷� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �ûâþ¥�� ý¥�¨É¿Èõ : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : 78ø ¢�ªüõ ÂµÞî � � ÷ ö� ÷�ª ü�øÂµ ÷� Àª� � Â �ÝÑ� õ ü ó�Ú� �� Âû ü�¤� ±ä � � � þâ��� §�¨� Â� ýÂ�ðÝ�ÞÊ� ßþ�Â���� .Àª Àû��¡ Â�ÛØÈõ ö� §�¨� Â� ýÂ�ðÝ�ÞÊ�ßþ�Â���� .Àª�� Ýî ö� ö�÷�ª ü�øÂµ÷� ù¥�À÷� �î ´¨� í¤¢ Û��ì ü÷�õ¥ fX(x) üó�Ú�á�Ï� ÝÞ�Æî�õ �� �µ¨��� üê¢�Ê� ý�ûÂ�çµõ ý�Â� üó�Ú� ��Àî Ý�÷�À� ´¨� Ýúõüê¢�Ê� ý�ûÂ�çµõ âþ¥�� ¢¤ø�Â � � � � � ÷ ü�øÂµ ÷� ÝÞ�Æî�õ Û¬� .¢�ªüõ Â¹�õ´�Þµ� �Àä �î ¢�ªüõ ��¿µ÷� °¨��õ ñÀõ ×þ ö���ä �� üãþ¥�� ø ¢¥�¢Â�üõÍ±�Âõ ý�û¤��ãõ ø ö�÷�ª ü�øÂµ÷� ¢¤�õ ¤¢ ÂµÈ�� ������ ý�Â� .Àª�� �µª�¢ ýÂµÈ��.¢�ª �ã��Âõ (2006) §�õ�� ø ¤ø�î �� ö� ��â þ¥� � â �� � � � X ü ê¢� Ê � Â � ç µ õ ý�Â � :Â È � ê á� Ï� ùb¥�À ÷�ÂÈ�ê á�Ï� ù¥�À÷� ,� 2 R ö� ¤¢ �î f(x; �) ñ�Þµ�� üó�Ú� â��� ø F (x; �) üãÞ¹�¢�ªüõ ÓþÂã� Âþ¥ �¤�¬ ��IF (�) = E[ ��� log f(X ; �)℄2�µª�À÷ üÚµÆ� Âµõ�¤�� �� ö� ù�ð��Ø� �î Àª�� �µ¨��� üê¢�Ê� Â�çµõ ×þ X Âð�á�Ï� ö�� � õ IF (�) .´¨� ý¤øÂ® (1968 ,� ��¤� ð� ÷) ÝÑ ÷ Í þ�Â ª ù� Ú ÷� ,Àª� �IF (�) ¤�ÀÖõ �� Âû .À�îüõ ö��� � Âµõ�¤�� ¢¤�õ ¤¢ �¤ üê¢�Ê� Â�çµõ ¤¢ ¢���õ.¢¤�¢ Â� ¤¢ � ¢¤�õ ¤¢ ýÂµÈ�� á�Ï� X Àª�� Âµð¤��ÂÈ�ê á�Ï� ýÂ��Â� Íþ�Âª 3.1â �� � Àª� � Xn ,: : :,X1 üê¢�Ê � � ÷�Þ ÷ � � ÂÒ� � µ õ ü ± � �Â � ù¤� õ� ß � óø� X1;n Âð�ö� ¤¢ �î ¢�ªüõ ù¢�¢ Çþ�Þ÷ h1;n(x; �) ø F1;n(x; �) �� ´ÆØª  Â÷ â��� ø âþ¥��Â�çµõ ´ÆØª  Â÷ â��� h(x; �) = f(x; �)=(1� F (x; �)) ø h1;n(x; �) = nh(x; �)�¤�¬�� ´ÆØª  Â÷ â��� °Æ� Â� X1;n ý�Â� ÂÈ�ê á�Ï� .´¨� X üê¢�Ê�IF1;n(�) = Z 1�1[ ��� logh�(x)℄2 dF1;n(x; �) (1)
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79 : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : üþ�®ÂÚ� À�ã¨ ,ü÷�÷�î Ý�û�Â���¤�¬�� �F� : u 2 [0;1℄! R â��� u 2 (0;1) Âû ø � 2 � Âû ý�Â� .´¨��F� (u) = [ ���F (x; �)℄x=F�1(u;�) ö� ¤¢ �î ,¢�ªüõ ÓþÂã��F� (0) = limx!�1 ���F (x; �) = 0�F� (1) = limx!+1 ���F (x; �) = 0Â ê .´ ¨� Â þÁ � Õ µ È õ ø � µ ¨� � � (0;1) ù¥� � Â � �F� (u) â �� ��¤� ¬� � � : F� 2 P� �! �F� 2 C Û þÀ ± � ø C = f�F� : F� 2 P�g À � � îÍ þ�Âª ´½� À ÷¢�¢ ö�È ÷ (2004) Ù÷¥ ø í¤� � .¢�ª ÓþÂã � �(F�) = (�F� )2ö�� �üõ �¤ (1) �Î ��¤ u 2 (0;1) Âû ý�Â � F (x; �) = u ÛþÀ ± � ¥� ù¢� Ô µ¨� � � ÝÑ ÷�¤�¬��Z 10 [ ��u�F� (u) + �F� (u)1� u ℄2n(1� u)n�1 duu 2 (0;1) ø � 2 � Âû ý�Â� �î ,´ª�÷�(F�) = �(G�)ý�Â� ùø�ä�� .¢IF1;n(�) = IG1;n(�) ,n 2 N = f1;2; : : :g Âû ý�Â� Âð� �ú�� ø Âð�ù�Ú÷� �(F�) = �(G�) Âð� � 2 � ÂûIFs;n(�) = IGs;n(�); IFst;n(�) = IGst;n(�); 1 � s < t � n¥� � ä�Þ¹ õ Â û ¤¢ Â µ õ�¤� � × þ ¢¤� õ ¤¢ ,Â ��Â � ÂÈ � ê á�Ï� ß µª�¢ � � ß þ�Â �� � �âþ¥�� â��� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �¤ (G(x; �)) ü¨¤Â� ¢¤�õ âþ¥�� ö���üõ ,ü±��Â� ý�ûù¤�õ�.¢Âî É¿Èõ �F� (u) ü�ãþ �(F�) ö¢�Þ÷ Âþ�Ê� �� �þ F (x; �) üãÞ¹�ü ó� Ú � â ��� � � � P� ¤¢ G(x; �) ø F (x; �) ýÂ µ õ�¤� � â þ¥� � ø¢ 2 Ç¿ � ¤¢ö� ÷� ª ü �øÂ µ ÷� ø Â Ü ± � ó-× ± ó� î á�Ï� Â Ñ ÷ � Î Ö ÷ ¥� g(x; �) ø f(x; �) ñ� Þ µ ��ý�Ìê �î ¢Â�ðüõ ¤�Âì ü¨¤Â� ¢¤�õ üó�� ¤¢ ¢¤�î¤ Âþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ�
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ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ù¥�À÷� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �ûâþ¥�� ý¥�¨É¿Èõ : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : 80á� Ï� ù¥�À ÷� §� ¨� Â � � ûâ þ¥� � ¥� ü ¡Â � .À ª� � ö� Æ Ø þ â þ¥� � ø¢ ýÂ µ õ�¤� �üê�î ø �¥� ¯Âª ø ý¥�¨É¿Èõ ¢¤�î¤ Âþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ÂÜ±�ó-×±ó�îÂþ¢�Öõ ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ¤¢ ,á�Ï� ù¥�À÷� ßþ� ýÂ��Â� ¥� �î ¢�ªüõ ù¢¤ø� ´¨¢��âþ¥�� ø¢ �ó�Öõ ßþ� Â¨�Â¨ ¤¢ .¢Âî É¿Èõ �µØþ ¤�Ï�� �¤ âþ¥�� ö��µ � ,¢¤�î¤ý�ûâþ¥�� ù¢��÷�¡ �� ÕÜãµõ À÷�ªüõ �Æþ�Öõ Ýû �� �î G(x; �) ø F (x; �) ýÂµõ�¤��.´¨� ö�ÆØþ �ûâþ¥�� ý�Â� ùÀª ÓþÂã� ý�Ìê ø À�µÆû P���� ¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ÂÜ±�ó-×±ó�î É�¿È� á�Ï� 2ý�ûù¤�õ� ø ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ÂÜ±�ó-×±ó�îÉ�¿È� á�Ï� ´�¬�¡ Ç¿� ßþ�¤¢ø ü ± � �Â � ý�ûù¤� õ� Â Ü ± � ó-×± ó� î á�Ï� ýÂ ��Â � ¥� ù¢� Ô µ¨� � � ø ü¨¤Â � ¢¤�î¤´¨¢�� �ûâþ¥�� ü¡Â� ý¥�¨ É¿Èõ ý�Â� üê�î ø �¥� ¯Âª ¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ�.¢�ªüõ ù¢¤ø�üãÞ¹� âþ¥�� â���� �� �µ¨��� üê¢�Ê� Â�çµõ ø¢ Y ø X À��î Âê : 1 ��Ìì�ú÷� ù�ð ��Ø� �î À�ª�� gY (y) ø fX(x) ñ�Þµ�� üó�Ú� â���� ø GY (y) ø FX (x)�� ù��¿ó¢ ��Üãõ �µ¨��� âþ¥�� â��� ×þ HZ(z) À��î Âê ß��»Þû .´¨� ö�ÆØþÂð� �ú�� ø Âð� X D= Y ù�Ú÷� .Àª�� hZ(z) ��Üãõ üó�Ú� â���K(hm;n : fm;n) = K(hm;n : gm;n); m � n; n � 1 (2)üúþÀ� ��Ìì �¥� ¯Âª ,´¨� ��Üãõ üó�Ú� â��� ×þ h �Ø�þ� �� ���� �� : ö�ûÂ�¤�ÂìÂ� (1) �Î��¤ m � n; n � 1 Âû ý�Â� À��î Âê üê�î ¯Âª ��±�� ý�Â� .´¨�¥� ö���üõ H ö¢�� �µ¨��� �fÖÜÎõ ø ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ÓþÂã� �� ���� �� .Àª���Î��¤ ßþ�Â���� .¢Âî ù¢�Ôµ¨� u 2 (0;1) Âû ý�Â� u = H(y) ø u = H(x) ý�ûÛþÀ±��¤�¬ �þ ö���üõ �¤ (1)Z 10 kum�1(1� u)n�m log fm;n(H�1(u)) du
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81 : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : üþ�®ÂÚ� À�ã¨ ,ü÷�÷�î Ý�û�Â��= Z 10 kum�1(1� u)n�m log gm;n(H�1(u)) duÝþ¤�¢ n�m = r ö¢�¢ ¤�Âì �� ñ�� .k = n!=[(m�1)!(n�m)!℄ ö� ¤¢ �î ,´ª�÷Z 10 kum�1(1� u)r log (fm;n(H�1(u))gm;n(H�1(u)) ) du = 0Ýþ¤�¢ ,m � n; n � 1 �î ,m Âû ý�¥� �� ø u 2 (0;1) Âû ,r � 0 Âû ý�Â� ßþ�Â����log fm;n(H�1(u))gm;n(H�1(u)) = 0 �þfm;n(H�1(u)) = gm;n(H�1(u)) �¹�µ÷ ¤¢Fm;n(H�1(u)) = Gm;n(H�1(u))ù�Ú÷� n = 1 ø m = 1 Âð� ñ��F (H�1(u)) = G(H�1(u)).À�µÆû âþ¥�� Ýû Y ø X ü�ãþßþÂ µð¤� � ø ßþÂ µØ��î ý�Â � Â Ü ± � ó -×± ó�î á�Ï� ù¥�À ÷� ¢�¢ ö�È ÷ ö�� �üõÂµõ�¤�� �� ,ü÷�Øõ ø ü¨��Öõ ý�ûÂµõ�¤�� �� ýÂµõ�¤�� âþ¥�� ø¢ ¤¢ ü±��Â� ý�ûù¤�õ�.´¨� ´��� ý¤�ÀÖõ ø ¢¤�À÷ üÚµÆ�°��Â��� ø ö�ÆØþ ù�ð��Ø� �� �µ¨��� üê¢�Ê� Â�çµõ ø¢ Y ø X À��î Âê : 1 ÂîÁ�g(x; �) ø f(x; �) ñ�Þµ�� üó�Ú� â���� ø G(y; �) ø F (x; �) üãÞ¹� âþ¥�� â���� ���¤�¬ ßþ� ¤¢ .´¨� ö�Øõ �þ §��Öõ Âµõ�¤�� � �î ý¤�Ï�� À�ª��K[f1;n(X; �) : g1;n(Y; �)℄ = K[f?1;n : g?1;n℄K[fn;n(X; �) : gn;n(Y; �)℄ = K[f?n;n : g?n;n℄.f?n;n(x) = nf(x)Fn�1(x) ø f?1;n(x) = nf(x)Fn�1(x) ö� ¤¢ �î
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ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ù¥�À÷� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �ûâþ¥�� ý¥�¨É¿Èõ : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : 82��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ� n ùÀ�û¢ ö�È÷ °��Â� �� UZn ø UYn ,UXn À��î Âê : 2 ��Ììü ó�Ú� â ��� � ø ö�ÆØ þ ý� ûù� ð� � Ø � � � HZ ø GY ,FX üãÞ¹ � ý� ûâ þ¥� � ¥�E[log g(Y )℄2 < 1,E[log g(X)℄2 < 1 �î ý¤�Ï�� ,À�ª�� hZ ø gY ,fX ñ�Þµ��Âð� � ú � � ø Âð� X D= Y ,n � 1 Âû ý�Â � �¤�¬ ßþ� ¤¢ .E[log g(Z)℄2 < 1 øK[UZn : UXn ℄ = K[UZn : UYn ℄À��î Âê üê�î ¯Âª ��±�� ý�Â� .´¨� üúþÀ� ��Ìì �¥� ¯Âª : ö�ûÂ�K[UZn : UXn ℄ = K[UZn : UYn ℄; n � 1´ª�÷ ö���üõ ÂÜ±�ó-×±ó�î á�Ï� ÓþÂã� �� ���� ��Z�(� log �H(x))n�1h(x) log fUXn (x) dx = Z�(� log �H(y))n�1h(y) log fUYn (y) dyÝþ¤�¢ u = � log �H(y) ø u = � log �H(x) ý�ûÛþÀ±� ¥� ù¢�Ôµ¨� ��Z 10 log (fUXn (H�1(1� e�u))gUXn (H�1(1� e�u)) )e�uun�1 du = 0´ª�÷ ö���üõ n � 1 Âû ý�Â� (1965 ,×þ¤À� ø ßÞê�ð) ¤À÷�Äó â���� §�¨� Â�Z 10 log (fUXn (H�1(1� e�u))gUXn (H�1(1� e�u)) )e�uLu du = 0ø E[log g(X)℄2 <1 �Ø�þ� �� ���� �� .´¨� ¤À÷�Äó ý��ÜÞ� À�� Ln(u) ö� ¤¢ �î´ª�÷ ö���üõ üØ¨�Ø��õ ýø�Æõ�÷ ¥� ù¢�Ôµ¨� �� ,E[log g(Y )℄2 <1log (fUXn (H�1(1� e�u))gUXn (H�1(1� e�u)) ) 2 L2(0;1)´ª�¢ Ý�û��¡ n � 1 Âû ý�Â� ¤À÷�Äó â���� ö¢�� Ûõ�î ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �¹�µ÷ ¤¢log (fUXn (H�1(1� e�u))gUYn (H�1(1� e�u)) ) = 0Ýþ¤�¢ u 2 (0;1) ø n � 1 Âû ý�Â� ø¤ ßþ� ¥�fUXn (H�1(1� e�u)) = gUYn (H�1(1� e�u))
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83 : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : üþ�®ÂÚ� À�ã¨ ,ü÷�÷�î Ý�û�Â���¹�µ÷ ¤¢ .f(H�1(1� e�u)) = g(H�1(1� e�u)) ¢�ªüõ �¹�µ÷ n = 1 ý�¥� ��u 2 (0;1) Âû ý�Â�F (H�1(1� e�u)) = G(H�1(1� e�u)).À�µÆû âþ¥��Ýû Y ø X �ø�F (x) = G(x) ,x 2 � Âû ý�Â� ü�ãþ.´¨� ¤�ÂìÂ� ��÷ ß�þ�� ¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� ý�Â� 2 ��Ìì �� ���Èõ ý��¹�µ÷ : 2 ÂîÁ��f õ�î üê¢�Ê� Â�çµõ ø¢ Y ø X Âð� À÷¢�¢ ö�È÷ (2007a) ö�¤�ØÞû ø ¤�³��Â �ø À ª� � b À � ÷� õ ü îÂ µ È õ ß � þ� � ö�Â î ý�¤�¢ � ú ÷� ù� ð � � Ø � � î À � ª� � � µ ¨� � �Âð� À÷�âþ¥�� Ýû Y ø X �¤�¬ ßþ� ¤¢ E[log g(Y )℄2 <1 ø E[log f(X)℄2 <1n°��Â� �� UYn ø UXn ö� ¤¢ �î , H(UXn ) = H(UYn ) ,n � 1 Âû ý�Â� Âð� �ú�� ø.À�µÆû Y ø X üê¢�Ê� ý�ûÂ�çµõ ¥� ��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ�ø F (x; �) üãÞ¹� âþ¥�� â��� �� �µ¨��� �f õ�î üê¢�Ê� Â�çµõ X À��î Âê : 3 ÂîÁ�Âê ß��»Þû .´¨� ü÷�Øõ Âµõ�¤�� � ö� ¤¢ �î ,Àª�� f(x; �) ñ�Þµ�� üó�Ú� â���n ùÀ�û¢ ö�È÷ UFn ø âþ¥�� ßþ� ¥� ��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ� n ùÀ�û¢ ö�È÷ UFn;� À��î¢�¢ ö�È÷ ö���üõ .Àª�� F (x) ¢¤�À÷�µ¨� üãÞ¹� âþ¥�� â��� ¥� ��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ�n � 1 Âû ý�Â� �îH(UFn;�) = H(UFn ): (3)¢¤� î¤ ù¤� õ� ß � õ� n ùÀ � û¢ ö�È ÷ ° � �Â � � � UYn;� ø UXn;� À � � î Âê : 3 ��Ììâ ��� � ø ö�ÆØ þ ý� û ù� ð � � Ø � � � G(y; �) ø F (x; �) üãÞ¹ � ý� ûâ þ¥� � ¥� �� �Âû ý�Â� .´¨� ü÷�Øõ Âµõ�¤�� � ö� ¤¢ �î À�ª�� g(y; �) ø f(x; �) ñ�Þµ�� üó�Ú�.À�µÆû ñ¢�ãõ Âþ¥ ý�ûù¤��ð m � n; n � 1H(UFn;�) = H(UGn;�) -Óó�IFm;n(�) = IGm;n(�) -�X D= Y -�ü ¨¤Â � ø ¢� ªü õ ü ¨¤Â � (�) ø (Ó ó�) ö¢� � ñ¢� ã õ Í Ö ê � ¹ � þ� ¤¢ : ö� ûÂ �¤¢ (2007 a) ö�¤�ØÞû ø ¤�³��Â� �Î��¤ ø (3) �Î��¤ �� ���� �� ÂÚþ¢ ý�û´ÞÆì
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ÂÜ±�ó -×±ó�î á�Ï� ù¥�À÷� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� �ûâþ¥�� ý¥�¨É¿Èõ : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : 84ý�Â� À��î Âê .À÷�ªüõ �¹�µ÷ üð¢�¨ �� ��� ¢¤�î¤ ù¤�õ� ß�õ� n ýÂ��Â� �� ¯�±�¤�2:1Ç¿� ¤¢ �»÷� �� ���� �� .IFm;n(�) = IGm;n(�) Ý�ª�� �µª�¢ m � n; n � 1 ÂûÂµõ�¤� � � � ý�ûâþ¥�� ¤¢ . �(F ) = (�F� )2 ö� ¤¢ �î ,´¨� �(F ) = �(G) Àª ö�� �.´¨� üÖ�Ö� ø ´��� ý¤�ÀÖõ  ö� ¤¢ �î ,�(F (x � �)) = �(G(x � � � )) ü÷�Øõ.´¨� �F� (u) = �G� (u) ,u 2 (0;1) Âû ý�Â� ü÷�Øõ ý�ûâþ¥�� ù¢��÷�¡ ¤¢ ßþ�Â����üêÂÏ ¥�H(UFn;�) = Z (� log �F (x; �))n�1(n� 1)! f(x; �) log [ (� log �F (x; �))n�1(n� 1)! f(x; �)℄ dx´ª�¢ Ý�û��¡ F (x; �) = u ÛþÀ±� ¥� ù¢�Ôµ¨� ��H(UFn;�) = Z 10 (� log (1� u))n�1(n� 1)! log [ (� log (1� u))n�1(n� 1)! f(F�1(u))℄ du.´¨� �F� (u) = �f(F�1(u)) ,u 2 (0;1) Âû ý�Â� ü÷�Øõ ý�ûâþ¥�� ù¢��÷�¡ ¤¢ßþ�Â�����H(UFn;�) = Z 10 � (� log (1� u))n�1(n� 1)! log [� (� log (1� u))n�1(n� 1)! �F� (u)℄ du (4)´ª�¢ Ý�û��¡ u 2 (0;1) Âû ý�Â� ,�F� (u) = �G� (u) �� ���� ��H(UFn;�) = H(UGn;�); n � 1ý�Â� ,� log (1� u) = v ÛþÀ±� ¥� ù¢�Ôµ¨� �� ø (4) �Î��¤ �� ���� �� �¤�¬ ßþ� ¤¢n � 1 ÂûZ 10 vn�1e�v[log (� vn�1(n� 1)!�F� (1� e�v))� log (� vn�1(n� 1)!�G� (1� e�v))℄ dv = 0´ª�÷ ö���üõ n � 1 Âû ý�Â� ñ��Z 10 e�v=2Ln(v)[log (� vn�1(n� 1)!�F� (1� e�v))� log (� vn�1(n� 1)!�G� (1� e�v))℄ dv = 0
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85 : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : : üþ�®ÂÚ� À�ã¨ ,ü÷�÷�î Ý�û�Â��üØ¨�Ø��õ ýø�Æõ�÷ Â���� .´¨� ¤À÷�Äó ý��ÜÞ� À�� Ln(v) ö� ¤¢ �î[log (� vn�1(n� 1)!�F� (1� e�v))� log (� vn�1(n� 1)!�G� (1� e�v))℄ 2 L2(0;1),L2(0;1) ¤¢ ¤À÷�Äó ý��ÜÞ� À�� â���� ö¢�� Ûõ�î �� ���� ��log (� vn�1(n� 1)!�F� (1� e�v))� log (� vn�1(n� 1)!�G� (1� e�v)) = 0v > 0 Âû ý�Â� ø¤ ßþ� ¥�log [��F� (1� e�v)℄ = log [��G� (1� e�v)℄ßþ�Â���� .�(F ) = �(G) �¹�µ÷ ¤¢ ø �F� (u)) = �G� (u) ,u 2 (0;1) Âû ý�Â� ßþ�Â����:IFm;n(�) = IGm;n(�) ,m � n; n � 1 Âû ý�Â� �î ´êÂð �¹�µ÷ ö���üõýÂ�ð�¹�µ÷ ø ¶½�ý�ûù¤�õ� ÂÜ± � ó�×±ó�î á�Ï� §�¨� Â� �ûâþ¥�� ý¥�¨�Ê¿Èõ �� � ó�Öõ ßþ� ¤¢á�Ï� ø ��� ¢¤�î¤ ý�ûù¤�õ� ö�÷�ª á�Ï� ß�� ý¥¤�Ýû �Î��¤ ø Àª �µ¡�¢Â� ü±��Â�.Àª ù¢¤ø� ´¨¢�� ü±��Â� ý�ûù¤�õ� ÂÈ�êÂØÈ� ø ÂþÀÖ�Àª �ó�Öõ üÔ�î ý�Ö�¤� ¶ä�� �î �Âµ½õ ö�¤ø�¢ ùÀ÷¥¤� ý�û¢�ú�È�� ¥� ö�ðÀ�Æþ�÷.À÷¤�¢ �¤ ü÷�¢¤Àì ø ÂØÈ� ñ�Þîâ��ÂõBaratpour, S., Ahmadi, J. and Arghami, N. R. (2008), CharaterizationsBased on Renyi entropy of Order Statistis an Reord Values, Journalof Statistial Planning and Inferene, 138, 2544-2551.
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